Základní věty o determinantech

Věta 1 : 
Determinant se nezmění, vyměníme-li v něm řádky za sloupce  a naopak (tj. i-tý řádek za i-tý sloupec); hovoříme také o „překlopení“ determinantu podle hlavní úhlopříčky.


Důsledek věty 1 : zavedeme pojem řada determinantu = řádek nebo sloupec.

Věta 2 :
Vyměníme-li v determinantu navzájem dvě rovnoběžné řady, změní determinant své znaménko.

Věta 3 :
Jsou-li všechny prvky jedné řady determinantu rovny nule je determinant roven nule.

Věta 4 :
je-li v determinantu jedna řada násobkem řady s ní rovnoběžné, je determinant roven nule.

Věta  5 :
jsou-li všechny prvky též řady determinantu násobkem nějakého čísla. lze vytknout toto číslo před determinant.

Věta 6 :
Jsou -li v determinantu A prvky některé řady součty vždy m sčítanců, je A  roven součtu m determinantů vzniklých z A nahrazením prvků uvažované řady postupně prvními, druhými, až m-tými sčítanci.

Věta 7 :
Determinant se nezmění, přičteme-li k jedné jeho řadě
 libovolný násobek řady s ní rovnoběžné.

Věta 8 :
Determinant se nezmění, přičteme-li k jedné jeho řadě libovolnou lineární kombinaci řad s ní rovnoběžných.

Věta 9 :
Determinant, jehož jedna řada je lineární kombinací řad s ní rovnoběžných, je roven nule.

Doplněk determinantu. Rozvoj determinantu
Definice 1 : Výraz 
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 se nazývá doplněk k prvku 
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Definice 2 : Vynecháme-li v determinantu A n-tého řádu j-tý řádek a k-tý sloupec, vznikne determinant (n-1)-ního řádu, který nazveme subdeterminantem determinantu A přidruženým k prvku ajk. Označujeme jej Sjk
.

Věta 11 :
Doplněk Ajk k prvku ajk determinantu A je subdeterminant Sjk násobený číslem 
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Znaménka doplňků určíme snadno ze schématu 
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Věta 12 :
Determinant  A je roven součtu součinů vzniklých tak, že prvky jeho libovolné řady násobíme jejich doplňky tj. 
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 ... rozvoj podle prvků j-tého řádku, resp. 
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 ... rozvoj podle prvků k-tého sloupce.

Věta 13 : (Laplaceova) Determinant je roven součtu součinů subdeterminantů r-tého řádu vzatých z určitých r řad daného determinantu s jejich doplňky v daném determinantu. 
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